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ΤΣΙΡΕΙΟ ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΕΣ ΑΣΚΗΣΕΙΣ Γ' ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ  ΣΧΟΛΙΚΗ ΧΡΟΝΙΑ: 2019-2020 
 

    ΕΝΟΤΗΤΑ 1:  ΑΞΙΟΣΗΜΕΙΩΤΕΣ ΤΑΥΤΟΤΗΤΕΣ 
 

1. Να βρείτε τα πιο κάτω αναπτύγματα με τη βοήθεια των ταυτοτήτων: 

(α) ( )25χ + =      (β) ( )22χ − =  

(γ) ( )27 2χ− =  (δ) ( )24α ψ+ =  

(ε) ( )( )4 4χ χ+ − =  (στ) ( )( )3 3χ ψ χ ψ− + =  

(ζ) ( )( )2 5 5 2β β+ − =  (η) ( )32χ + =  
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2

2
χ

χ
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(κ) ( ) ( )2 210 10χ χ+ − =  (λ) ( )33β − =  

(μ) ( )( )( )2 4 2 2χ χ χ+ − + =  (ν) ( )25 2χ− + =  

(ξ) 3 2 3 3 2 33 3( 5 ) ( 5 )
5 5

x xψ β ψ β− ⋅ +  (ο) 2 2(3 ) (9 ) (3 )α β α β α β− ⋅ + ⋅ +  

(π) ( )2
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2
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ψ

 
+ =  

 
 

2. Να γράψετε, τί ονομάζουμε ταυτότητα. 
3. Ποιες από τις παρακάτω ισότητες είναι ταυτότητες; 

α) 0 0χ =             β) 0χ ψ+ =             γ) 2 3β β β=             δ) ( )2 23 6 9χ χ χ+ = + +  
ε) 0χψ =          στ) ( )2 2 0χ − =  

4. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω ισότητες με (Σ), αν είναι σωστές ή με (Λ), αν είναι 
λανθασμένες. 
(α) ( ) ( ) ( )2 22 2χ ψ χ χ ψ ψ− = − − + −  (β) ( )2 2 22α β α αβ β− + = − +  

(γ) ( )2 25 4 25 16ψ ω+ = +  (δ) ( )2 2 23 3 2 3χ ψ χ χ ψ ψ− = − ⋅ ⋅ +  

(ε) ( )3 3 2 2 33 3χ ψ χ χ ψ χψ ψ− = − + −  (στ) ( )3 3 22 6 12 8χ χ χ χ+ = + + +  
5. Να συμπληρώσετε τις ισότητες: 

(α) ( )2........... ....... ....... 9α = + +  (β) ( )2 2....... 4 2 ....... .......ψ− = − +  

(γ) ( )( )3 8....... ....... ....... .......β β− + = −  (δ) ( )2 6....... ....... .......αα
β

− − = + +  

6. Να αποδείξετε ότι το πολυώνυμο ( ) ( ) ( )( )2 23 1 10 1 1( ) 3 χχ χχ χ+ + − −= − +Ρ είναι 
σταθερό. 

7. Να κάνετε τις πράξεις: 
(α) ( ) ( )2 24 2 5χ χ− + + =  

(β) ( ) ( )( )22 2 21 3 3χ χ χ− − − + =  

(γ) ( ) ( )3 32 2γ γ γ γ+ − − =  

(δ) ( ) ( )( )3 1 81 14 8χ χ χ χ− + −− =  

(ε) ( ) ( )2 222 2 2 1χ χ χ =+ + +  
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8. Να αποδείξετε τις ταυτότητες:   
(α) ( )( ) ( ) ( )222 2 2 2 2 1χ χ χ χ+− =− −+ +  

(β) ( ) ( )( ) 23 21 1 1 4 4αα αα α −− + =+ −  

(γ) ( ) ( ) ( )2 232 17 2 35ω ω ω ωω + + =− −− −  

(δ) ( ) ( ) ( )2 2 23 2 63 3α β α αβ βα αβ β+ =− − −−  

(ε) 
( )22 2

2
β γ β γ

βγ
+ − −

= =  

9.  (α) Να αποδείξετε ότι 
2 25 5 20α α

α α
   + − − =   
   

 

(β) Να υπολογίσετε τον αριθμό 
2 21 12020 2020

404 404
   Ζ = + − −   
   

 

10. Αν 3 5χ = +  και 3 5ψ = − y = 3 – 5, να υπολογίσετε τις παραστάσεις: 
(α) χψ      (β) 2 2χ ψ−      (γ) 2 2χ ψ+      (δ) 3 3χ ψ+  

11. Δίνονται τα πιο κάτω ορθογώνια: 
 
 
 
 
α) Αν ( )24 3χΑΒ = + cm , ( )23 1χΒΓ = − cm , ( )18 11χΗΖ= + cm  και 

( )( )5 1 5 1χ χΕΖ= − + cm  να αποδείξετε ότι τα πιο πάνω σχήματα έχουν ίση περίμετρο. 

β) Η περίμετρος του τετραπλεύρου ΑΒΓΔ είναι ( )2( ) 50 36 20χ χ χΠ = + + cm  

γ) Να βρείτε το χ, έτσι ώστε η περίμετρος να είναι ίση με 106 cm. 
12. (α) Να αποδείξετε ότι ( )( )4 2 24 416β β β−= ++  

(β) Χωρίς τη χρήση υπολογιστικής, να υπολογίσετε τη ρίζα: 16 96 104+ ⋅  
13. Δίνονται τα πολυώνυμα 3 24 4χ χ χΑ = + + , 2 4χΒ = −  και 2 2χ χΓ= − . 

(α) Να αποδείξετε ότι ( )22χ χΑ = +  
(β) Να αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων τα πολυώνυμα B και Γ. 

(γ) Να λύσετε την εξίσωση 1 2 1
+ =

Α Β Γ
 

ΓΙΑ ΔΥΝΑΤΟΥΣ ΛΥΤΕΣ  
14. Δίνονται οι πραγματικοί αριθμοί χ και ψ για τους οποίους ισχύει 2 12χ =  και 6 12ψ =  

(α) να δείξετε ότι χ ψ χψ+ =  

(β) να υπολογίσετε την τιμή του κλάσματος 1

χ ψ χ ψ
χ ψ χ ψ

χ ψ

+ −
−

− +Α =

−

, όπου χ ψ≠ ±  

(γ) να υπολογίσετε τις παραστάσεις: 1 12χ ψ
ψ χ ψ χ
   

Β = + − ÷ −   
   

 και 1 1 χψ
χ ψ

 
Γ = + ⋅ 

 
  

(δ) Αν 5Β > Α⋅Γ , να δείξετε ότι 9χ ψ>   
(ε) Αν επιπλέων 5χ ψ χψ+ = = , να υπολογίσετε τις παραστάσεις: 

     (ι) χ ψ
ψ χ

+   και  (ιι) 2 2

χ ψ
ψ χ

+   


